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设 �武约
，
亡��� 是渺�����中的��

��� 运动
，
�
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�是自二 出发的����� 运动所产生

的������ 测度
，

风�
·

�表示关于几 的积分
，
刀是 �‘

中的一个给定的有界区域
，

勺 是 �����

运动
，。
�约首出 刀 的时刻

，
�是 刀 内的一个给定的有界 ������ 连续函数
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为了简单起 见
，
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在本文中
，

我们还假定风�
。�勺��在 刀 内不恒为无穷

�

对 定义 在 刀 的边 界 �� 上的一个 可测 函 数 尹
，

文 ��〕 证 明 了如 下 的事实�

如 果

凡���勺��试《 勺����在 刀 内不恒为无穷
，
则函数

。 �必�，凡�
。�勺�尹�二�勺���

， 。 〔 �，

���

是方程

�刁��夕���� ���

在 刀 内的一个解
�

本文打算研究相反的间题
�

即给定方程���在区域刀 内的一个解 ‘ ，

问什么

时候 。 可以表成���的形式�

在本文中我们用厅表示方程�为在 � 内的解的全体
，

并令

习，��二 〔 夕� 。 在 � 内有界�
，

召，��、 〔 ��
日嘛�召�

，

使 。 。

�。 �
，

习��扣 〔 月�

孤 〔 习，，
内任��， 弓��

，
�

，

使 二� “ 声�� “ 哪，
�

�

下面的定理 �就是本文的主要定理
�

定理 � 设 。 任习
，

则下面三个条件是等价的
�

���存在一个定义在动 上的可测函数 尹
，

使得对任意 。 〔 �，

。 �。 �二刀
，

�
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�
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二
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凡�且
��下刀

��二��凡�
�行

。
����力 。 �

二
�����

�

欲证此定理
，

需要先证明几个引理
�

引理 � 定义在 � 内的函数 。 是方程���在 刀 内的一个解的充要条件是 幼满足下面两个

条件
�

本文 ����年 �月 ��日收到
。
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此引理是 〔�」中定理 �
�

�和定理 �
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�的直接推论
，

这里就不再给出证明了
�

引理 � 设 。 。
任尽

，

且 嘛个。
�

则或者 、 任召或者 。 在 刀 内恒为无穷
�

证明 设 、 在 � 在内不恒为无穷
�

不失一般性
，

可以假设 晰 和 、 均 为 非 负的
�

由引

理 �和 ��〕中的定理 �
�

� 易知 ， 是局部有界的
�

对 � 的任意相对紧开子集 刀
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且 幼在 � 内有下界
�
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，
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二

�
。
�勺��汕
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。
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�且

证明 由于 二在 � 内有下界
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所以存在 ���
，

使得 、 � 一万
�

由仁�〕知 �
二

�
。
�勺�
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方程���在 � 内的一个解
，

因此��劝 �试劝 十刀
二

�
。
�勺�
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��也是方程���在 � 内的一个解
�

由

于 �
‘

�。�
二
动�有正下界

，
只要 � 充分大就可设�是非负的

�

由于 �是有界的
，

所以存在 ��

�使 ���《 �
�

由引理 �和�的非负性可得
，
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��劝 》 刀二
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因此由��〕中的推论 “
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氏 ” 知�关于 �乞�这里 �乞是灭

于 刀 外的 ���，
一

� 运动的转移半群�是 � 过 份 的
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由 〔�」中 的定 理 �
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公�了刀
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，
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式�劝 一 沪十�二�八、 ，
尹万�二�� 尹
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则 君�劝
，
俨刃�对 都是 �� 上的非负有界函数
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�劝
，
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于是 凡�
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另一方面
，
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，
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由定理 �可知 �任习
�
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定理 � 设 嘛任月
。
且 嘛个二

，

则或者 � 〔 召�或者 二在 � 内恒为无穷
�
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，
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下面我们来讨论方程���的随机 ��������� 问题解的存在性和唯一性
�

设 中是定义在 刁� 上的一个可测函数
�
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由定理 �我们知道
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对任意 团〔 刀
�

嗬�二��凡�
�
�、 ��五刀 �，
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从而我们得到���
�

刀
·

�‘�“ �忽
“ ‘�‘ �‘���一�

·

�
�
�“ �尹��‘ �” ���

·

同理我们可以证明���也成立
，

所以���成立
�

这样我们就证明了 。 是方程份�关于 尹的随

机 ��������� 间题在 凡 内的一个解
�

解的唯一性是定理 �的直接推论
�
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